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 Soluţii 
 

1. a)
( )

( )

2
2

2

a bc b a d
A

c a d d bc

 + +
 =
 + + 

. Se verifică prin calcul că ( )2
2 2tr det 0 .A A A A I− ⋅ + ⋅ =  

b) ( ) 2
2tr 0 det ·A A A I= ⇒ = − . Atunci ( )2 2 det ·A B B A A B⋅ = ⋅ = −  

c) ( ) ( ) ( )2 2
2 2 2tr det 0 tr det 0A A A A I A B A AB A B− ⋅ + ⋅ = ⇒ − ⋅ + ⋅ =  (prin înmulţire la dreapta cu B). 

( ) ( ) ( )2 2
2 2 2tr det 0 tr det 0A A A A I BA A BA A B− ⋅ + ⋅ = ⇒ − ⋅ + ⋅ =  (prin înmulţire la stânga cu B). 

Scăzând relaţiile de mai sus rezultă ( ) ( ) 2Tr 0A AB BA AB BA⋅ − = ⇒ = . 

2. a) ( )22 2 2 2
1 2 3 4 1 2 3 4

1 4

2 10.i j
i j

x x x x x x x x x x
≤ < ≤

+ + + = + + + − =∑  

b) ( ) ( )( 1)( 3) | 1 3 0X X f f f− − ⇒ = = . Obţinem 14, 6a b= − = . 

c) Fie ,u v  cele două rădăcini duble ale polinomului f ; din relaţiile lui Viète rezultă ( )2 6u v+ =  şi 
2 2 4 13u v uv+ + = . Atunci 2uv = ; 1u = , 2v = , de unde 12, 4a b= − = . 

 


